Lycée Camille Saint-Saéns M. Pinsault

Feuille d’exercices vers le supérieur
Intégrales

Terminale spécialité Mathématiques

Exercice 1: Décomposition en éléments simples et intégrales

Soit f la fonction définie sur R\ {—2} par f(x) = %

a) Déterminer les réels a, b, et c tels que f(z) =az + b+ —5

(z+2)%
b) En déduire ffl f(z)dz.

-
-

Exercice 2: Suites et intégrales

On pose I, = fol t" sin(wt)dt avec n € N
a) Démontrer que Vn € Non a 0 < I, < fol t"dt.
b) Démontrer que lim,,_, o fol t"dt = 0.

c¢) En déduire que : lim,, 4 I,, = 0.

-
-

Exercice 3: Parties entiéres, intégrales et séries
On cosidere la fonction f définie pour tout réel positif par f(z) = z(x — E(x)), ou E
désigne la fonction partie entiere.
a) Dans le plan muni d’'un repeére orthonormé, construire le graphique de f pour
z € [0; 3[.
b) Soit k£ € N. Donner I'expression de f(z) pour x € [k; k + 1.
c¢) Calculer uy = lf“ f(t)dt.

d) En déduire que (uy)nen est une suite arithmétique dont on donnera la raison et le
premier terme.

e) Pour tout n € N, calculer [ f(t)dt.

(&

On rappelle que la formule pour calculer la somme des n premiers termes d’une suite
arithmétique est : 5 (ug + up—1)
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-




